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1 John D. Barrow: THE INFINITE BOOK

John D. Barrow &, ZIZPHEFIZEDLEEFIZOWT, HAOWITESFEE %2 AT L TW3 England, London O
RKXFH, WHPETHS. TTEFPERLTWAB DI, The Infinite Book: A Short Guide to the Boundless,
Timeless and Endless. (Pantheon Books, Random House. New York, 2005. ISBN: 0-375-42227-7. 344pp.)
281} 5, Georg Cantor 25 DEIHTHS. UFT, 5IHVPEET 2 ZL0H 205, BBEENZ\. Infinity Comes
in Three Flavours & X #17z chapter six D BHEETH 5 :

The actual infinite arises in three contexts: first when it is realized in the most complete form, in a
fully independent other-worldly being, in Deo, where I call it the Absolute Infinite or simply Absolute;
second when it occurs in the contingent, created world; third when the mind grasps it in abstracto as a
mathematical magnitude, number, or order type. I wish to make a sharp contrast between the Absolute
and what I call the Transfinite, that is the actual infinities of the last two sorts, which are clearly limited,

subject to further increase, and thus related to the finite.
ZORREIZ, ROELVH S :

G. Cantor, Gesammelte Abhandlungen, p. 378; R. Rucker, Infinity and The Mind, Paladin, London,
1984, p. 9.
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The actual infinite arises in three contexts: first when

it is realized in the most complete form, in a fully inde-
pendent other-worldly being, in Deo, where I call it the
Absolute Infinite or simply Absolute; second when it oc-
curs in the contingent, created world; third when the mind
grasps it in abstracto as a mathematical magnitude, num-
ber, or order type. I wish to make a sharp contrast between
the Absolute and what I call the Transfinite, that is, the
actual infinities of the last two sorts, which are clearly lim-
ited, subject to further increase, and thus related to the

finite. [Note 13 |

BTy yaI RaaflanizBcfdETH S 5 0n?

BLERLBEL T, MOMRTHAE L BRI
MOPIZEBRT A TH D, i, Thz iR
H BV SRR, 21k, T OAMERIIC
ARG En-HRTETZHBETHS. B3 1E, o2
Tz —DORFME, B, FFEFHE L TH
RKIZBVWTHIET 2R TH 5. I, FADS
FERAG L IR DD, 1> &0 Lz iED
W, Thbb, BOZOOMEOFEERIE, HS
MIZHIRE X 2, HIZZ0 BEBIMZiE->Tws L, 7
POAREBBIFSNTWS. (B MILVEEE)

(1) MbDFLCIEAE & SERITHNLIZHOFIZEIR ST 5] 2 GEMIZHAL TR LW, “in a fully independent
other-worldly being” & “in Deo” & IZHH S IZFME TIEAR WD, i, EEIZE S HERVOMR? Latin T
M) % B3 55845 “deus” 1 deus/dei/deo/deum/deo &\\N5, Fi& / EBI | G4& | Wi | ik e

M- T, kymst (28155 Hegel fHiliid N LAy & (HRE 72, F1!)
SF % Rock ICEEAE TRA &I ARYYY, TUTIERP>TA LY x—3IN
*21928 AEITAEENZS LS, BLWAEEAEESTVEREANARL. WHEWDS url 2% 5 Z 21k LAV, web ET [T JEWE]
ERBELTC, MEEI0ICESRREL 2\ web page 2R 5 Z & 28D\, TARFEFE2 Yy HVPS S LEXETTHS.



WHOREEEBEI L, MIIZE T, Mo, Tz, Tz, T2 s WS ERICZRS. HICHE
# “in” 3K D AT % LFLT 5. in Deo B Latin #ET “in the God” ZFIKT 5 Z L 2K 5 R\ 527!
EolbBATELA, NA! TRYLBWERS, MIEZEAP WV, IREHDTHRL, ThEHEBREZ] o T,
NRTNWALTZH—2E “Won’t Be Long” TE->T37E3! F£o7<, NAICRE-> THEEICANRL.
(2) “contingent, created” H world IZfR B FE DA TH L. MOMHAD, BRMOLES 2 MMhdd b FHdn
HY AN THHEDIZTHLT, fMizk o T TALGEI N7 created] UL, BRI TIZAR S WIHERY, 18
RMEDRAD ZORMO D MR TH L. MERIZALGES ) ORI THRIICAlES ] T
HAHIH, MoFIEEEZE TAEI R Tldkw.

(3) “which are clearly ...” BN FORET, REDFRREZ L TWS. “subject to further increase” DK T H

5. B 10 TR 2FR<H 2 TIEANER, FRMZ B OMM ], 583 MBEENN L L UTOMR] 13,
“further increasing” 32 RMM D5, DXV HLHBEMTHMBLIMZ SNzE DN, FIFHEIZKERDVES
I URMELODEDTHD. fE-oT, HilTHUL MERDIMORMZFET ] (subject to further increase)
LEDOTH Y, MWMRLIHHIE, HHWZEMETHZDIIHLT, IS IXERE LTiX THS2MZHIR S 1
721 (clearly limited) TN TH 5.

o %, [HR2MMORMZKRT | 2 EPEERARRICERLTVS, 20 THREEEFRTIEIV
LR DTHD.

Rucker OJFEEIZIEA Y MVERSCED M ERT (“p. 3787) 2ZEIFTH 220 5T, AFNTH Z D page No. &
BRAF S TS, RIE, FHEDEZICHEEBT OOV 7ES SE,

T, ZZF Tl Cantor DR ZMADK - 72ERTH > 72, % Cantor HHIX, £S5 W5 T O—Hi
B LIZDEA D 0T

3 Cantor DS

%73, Rucker (Z& > THIH &N, Barrow 12 & > TS & X7z Cantor DXEIL, DX

Mitteilingen zur Lehre von Transfiniten. [#EBREGHIZ DWW T OHE

O—HfiThsb. bk, Mk Zeitschrift fiir Philosophie und philosophische Kritik ( T8 %8 X O Z 04
IZDOWTOMERE] ) DF 91 % (1887) pp.81-125 &% 92 % (1888) pp.240-265 IZHM I Nz DTH 5. Georg
Cantor OE/EE

G. Cantor: Gesammelte Abhandlungen. Mathematischen und philosophischen Inhalts.

M:it erlduternden Anmerkungen sowie mit Erginzugen aus dem Briefwechsel Cantor-Dedekind.

Herausgegeben von Ernst Zermelo
Nebst einem Lebenslauf Cantors von Adolf Frdnkel.
Georg Olms Verlagsbuchhandlung, Hildesheim, 1966.

DH IV #B Abhandlungen zur Geshichte der Mathematik und zur Philosophie des Unendlichen [#U#583 &K OF
EROEFZIZDOVWT ORI DFE 4w LTHBI N, BT, ZDARAD reference 1& ‘Abhandlungen’ 2 & 5.
ZOHDOEEDORME LT, EEAVA VO IEW. BRERA TR TRERX

AV M= OEZES L UERICETIHEE.

B ERSESNARERIEATr. ETE, 124y, FA IBAOREE>TREWIRL] WS I ThH, R, ZOEOEENRHMHMIT

INTARE R EWSFHETHD. Thid, HRERZABRYYORERIZLEI L TD, LWIELLNBVWETEZEANEHWETSHS
5. ZONANRUEE, rya—Lwaizdia...

*4 W% Berlin, 1932 TH 3. ... 580N WAEZ D, ZOAK, Cantor, Dedekind, Zermero, Frankel ® 4 ADEMKIZHTL %55

T, AT~ BKAZTHHEMNESRZDOEDTHS. ... Cantor 057 XY v ITh?!



EEBMNESLUVCAY N—ILETTFY NOREEFHISOBREST.
TILVAN YT X0 RE.
FRILZ FZLYTNICEDAY M—ILDIREEE ST,

FAIVY FIV LA AR

Wbl A,

EILT RN L, 1966 .

Z D XD reference 1 ‘Cantor 1887’ 12 & 5. LAFDEIHT, “A-U &l IBIEMNMHER] (“das aktual-

Unendliche”, (Eng.) “the actual infinite”) &7 .

3.1 Cantor 1887. S378.

In dem vorhergehenden Aufsatze habe ich, veran-
laBBt durch gewisse, gegen die Moglichkeit der un-
endlichen Zahlen geschriebene &ltere und neuere Ar-
beiten, den Versuch gemacht, die sich an das ak-
tuale Unendliche kniipfenden Fragen nach ihren ober-
sten Scheidungen, von dem allgemeinsten Gesicht-
spunkte aus abzugrenzen, um auf diese Weise eine
Ubersicht der hauptsachlichsten Positionen zu gewin-
nen, welche in bezug auf diesen Gegenstand ein-

genommen werden konnen.
Es wurde das A.-U. nach drei Beziehungen unter-

schieden: erstens sofern es in der hochsten Vollkom-
menheit, im vollig unabhingigen, auflerweltlichen
Sein, in Deo realisiert ist, wo ich es Absolutunendliches
oder kurzweg Absolutes nenne; zweitens sofern es
in der abhéngigen, kreatiirlichen Welt vertreten ist;
drittens sofern es als mathematische Grofe, Zahl oder
Ordnungstypus vom Denken in abstracto aufgefafit

werden kann.
In den beiden letzten Beziehungen, wo es offenbar

als beschrénktes, noch weiterer Vermehrung fahiges
und insofern dem Endlichen verwandtes A.-U. sich
darstellt, nenne ich es Transfinitum und setze es dem

Absoluten strengstens entgegen.

3.2 Cantor 1886. S372

Z ® Cantor 1887 X IFIFFIEHIICE LN/ E LT,

Cantor BEMRHWTWAIKIETH 5.

INETOMEIIBNT, HAPSBNIZES £ TOHE
BRI (DIFAE) OATREMEIZ KON L THE PN T E 0L D)
DEMED ORI E3Z1F, FIIRD & 5 R EERNE R %17
BoT&E/: TNEDED, (BENEEL VD) 20X
RIZALUTHRAVERT LI LD TEIHEER AR
FIZAND2ODSHEL LT, BEMER &M T WY
LM REMIZET2EDE LT, &0 —RIRE S
PHIEDHELTAS, WHIEDTHS.

AU BT EBEBRLTOWE2ZGET, 3 20KRMIEN
52: L mEEIZEERDLD, MOLDIZ—HHKEFETEZ
LD, ZOMRDOIMIHBHD, DF D HORICHHE
THE G 2oL, BIEI0 AU ZEER
DU BIZHERE L IR Z 22T 5 ; 1L ARIEI (B 4R1H)
7, WEMOHRDONIZENAREINDGE ; UL ¥
Mz, B, Epfe LT, BFoNiczhriigtsns

5Ga.

220 TiE, ZRUIEUIE (ER2 L)
RENTWT, HRBEMORMEKRLTED, ZDRY
TIRARMRD D& DALMY GREN) 252557 A-U.
MEZOSNTWVWDS. ZITHRIZINZEBREMNAZED L4
fFiFaZ L, MR eI ZEEE 2 21
T 5.

“Uber die verschiedenen Standpunkte in bezug auf das aktuelle Unendliche”
THRENEERIZET WL O DRZR B HIZONWT]

MNdsd. Thd Cantor 1887 & [H UHFRDHMEGE Ztschr. f. Philos. u. philos. Kritik (Z8&#& 1172 (1886. Bd.88,

S.224-233).



HEH L IOHRXIE, Sweden OEFH - BUEHF Gustaf Enestrom Bl & 0 BRIz Cantor W& 2 72
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WZLUTELNZEDTHB. Cantor Abhandlungen @ S370-377 IZHFHFINT W5,
Z®d S372 12, L THIAHU7Z Cantor 1877 O —fHfi & b TRIHARE WL BONI XD & 5 iHlinnid 5 (EBIC

BREMTHE2 0, XK

Wenn man die verschiedenen Ansichten, welche
sich in bezug auf unsern Gegenstand, das Aktual-
Unendliche (im folgenden Kiirze halber mit A.-U.
bezeichnet), im Laufe der Geschichte geltend gemacht
haben, iibersichtlich gruppieren will, so bieten sich
dazu mehrere Gesichtspunkte dar, von denen ich heute

nur einen hervorheben mochte.
Man kann némlich das A.-U. in drei Hauptbeziehun-

gen in Frage stellen : erstens, sofern es in Deo extra-
mundano aeterno omnipotenti sive natura naturante,
wo es das Absolute heifit, zweitens sofern es in concreto
seu in natura naturata vorkommt, wo ich es Transfini-
tum nenne und drittens kann das A.-U. in abstracto in
Frage gezogen werden, d. h. sofern es von der men-
schlichen Erkenntnis in Form von aktual-unendlichen,
oder wie ich sie genannt habe, von transfiniten Zahlen
oder in der noch allgemeineren Form der transfiniten
Ordnungstypen (4pBuol vonrol oder eidntixol) aufge-

faB3t werden konne.

W< DH comment ZHITZA 720

A. Latin @ “natura naturans” (5| # T}
naturata” IZ2WT. FEREOD “ans” I&
X LERERDT D, THDH. &

EobDIZiRd B bhdn

IMZLLIZE D “n
(A=A vFEVHEETNR) B
72U, FEROHFEAIMITHE0? \nwH e, 4. HitofH¥ics
J2EHETHD. FIEZ0WEK-> T THZNMHER] BRTEIZARS.

, TITIFENIXEST D)

BROBEXDBEENRTHHHERMER (LT, MR
I A-UEET) ICELT, BROBIIZENT
FIRINTE A L RMRE, 7272 /RELD IV
DHTHELESELTH, 5T 570DM% S
BEUTL S, 22 TR, ZN5OBEOANS, 5
HDOEZAEEZEZ1D20bD%FEATIE- EDIELS

t;mj
FxlE AU 23 DDOFERAXMIIBEVWTHS> Z &M

HEETHD 1 £T, ZOHROEEICHD, KEICL
TLRELDMEDERICBEVWT, EVEINIZAIET S
HYUBKEDBERICEWVWT. Z0HE, BIENMR Tk
FLIFENS ;5 IL R, TNREERIC, BETHILE
EEINEHYKREDERICEWTIDONEGE., Z0D5
EIZ, RZZNZERE LIS ; 2 U T IIL A.-U. i3
KMICHONES. DF0, TNV ABOFEFIC L > T
HENERE VWO THEINEIGETHE. 208
BN, POTHDRIEAL LS IZHBREHEHE2 5L,
HDHWVIFHIZ, kbR EVHETHIEBRNIER
BryE22530TH5 (0F0id IBHSNZHE 7
Uik TS h 280 ).
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